


72ھ444 
باب 12 


یرون کا فار لہ (Heron's Formula)‏ 


780 .. .بت 
11ىمارٹٰ (Introduction)‏ 


می یکلا سوں می ںآپ لفت شکلوں والی اال جیے مزع“ مل خلت اور جا ری کے بارے ٹیل بڑھاے 
نے ان میں ےا 7 رع یرہ کے احا ط اوررق ہگ یچ یحسی بکی ے۔ شال کے طور رآ ا 
روم کےف ر کا احا طاو رر ملو مک ر کے ہیسآ فرنسش کے چاددل طرف اس کے امفلاع پر لک دنھیں۔ جقنا فا صم 
4 یں ددا کا احاطہہوتاے او رکھرہ کےف رکا سنا نز ا کا رق ےے۔ 
ایس رح سے اگ رآ پکا کلاس روم مل تما سے ج کی ای اور چوڑائی بات رحب 10 اور 8 ےو اس 
2(10+8m) = 36m lel‏ ہوگااوراںکارتہ 10m xm‏ نی Sem?‏ ہگا_ 
ای اور ڑا یکی پاش کی اکا یا میٹر (3 کی سر( )ورومس 
مس یبھی مستتو یکل کے رق کی اکا مر میٹ موی ے جیسے(2 3ود مر ع مر مر نٹ ممم )ور 
ان جآ پ ایک شل تما باغ س بی ہیں ۔آ پ ا کا رق طر ممعلو مز یس گے؟ 
باب۹ او ری یکلاسول ےآ پ جاہتت ہی ںکہ 





>٠ 1... ۱‏ 
شلثکارقہ- < × قاعدہ × اونچای 0 
@ 
م مشاہ رک ے ہی ںکہ جب شل قا تز او یہو وت om‏ 5 
2 رادم 1 
مقا ترز اوی کے ما کل اضلا ع سی رصا فا رول 7 ۸ 


13 cm 
12.1 استعا ل یت ہیں ہس شحل‎ 
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232 رای 
یس ایی اعد داوردوس ا اوضحائی ہوتا ے مال کےطور کی تام زاوی شلث کے 12cm, 5cm JWolLA BC‏ 
او 13با کے ہیں ہم قاع 12020 اورا و یدہم 5( کل 2.1 1 دی ) ی ہیں جب شل کارت ہوتاے 


TT اوخائی‎ = >x12x Som ن‎ 30cm 


وٹ تی ےکآ پتاعد ہہ 5 اورا وچا 126 کی نے کے ہیں۔ 

اب مان يا پک 10٥1‏ لع وا ےا ماو ی شلث ۲Q۸‏ کا رق مل مکرن ے( کل 2.2 1 کے )اس 
کا رق علوںمکرنے کے لیے اہ سک او ای اک ضرورت سے کیا آپ اس شاٹ کی او تیان علوم کر کے ہیں؟ 

آیے دہاتے ہیں پھ مس رع ا کی اوضحائی معلو مر ے 
ہیں جب ان گے نامع گے ہے ہوں اہ لا وی ی اٹ 
شس ہکن سے ۸ کن ی ادرالا سے بل ہے 
باب ل7 میس و سے گے تک انتما لکر ن ےک یو شش کے ہم مانت 
ہی ںکہ ۸PM Q‏ ایک قم شلث سےا سے نیا رث کے 
مل کے مطالقی م P۷1‏ کی انی محلو مکر کح ہیں می اک ہے 
رعا گیا ے 

PQ = PM” +1۰ 

QM = MR J< (10) = PM? + (5) سی‎ 

اس e‏ پا ے 75 = PM?‏ 


PM = / 75cm = 530m iw 


1 1 
ب 4Q8‏ 6ر ر × عرو × اوثھا ی 


10 cm 


Q <-3cm—> M 


شحل 12.2 


. 
7 
آ ےد بک ہی ں ک٦‏ تم اوی السا ٹن شل کا رت کی اس فار مول ےم علو مر سکت ہیں _مشال کےطور تم شات 

7 ل ہیں ج٘س میس دومسما وی اضلاغ ۷× او ۷2 50۸ او رر اوی ی ۷7 ٥8ے(‏ گل12.3) 
اس حالت می بھی یں شل کی ا ونی ی معلوم ہو جا ے۔ اس لے مع ر732 کے ہیں ۔آپ کے 


5N 3 ×10 ×‏ = 25/302 مع سی ہر 
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کے ںکہ ود × قاعرہ ۲7 کوووساویصوں میں مر 
کڪ 


اس لے 4cm‏ >۷ ۔ ۷/۳-2 

تب فی ۶رث کے متلہ کے اتال ے یں کل ہوا سے 
7۷-۰ ۔ XP’‏ 

= 5-47 = 2-00 

XP =3 ا‎ 


1 
XP dsl XYZ xos × اب ⁄ ۲× ۵ کارب‎ 


= x Bx 3m - 12cm 


233 


اب مان یی اب تتاف الا ضلا خلت کے الا ن کی لبا تیال جا کے میں ا ونیا یں کیا آپ ا ب بھی ا کا رقبہ 
معلومکر کے ہیں؟ مال کےطور ایی شات نما ارک ہے یچس کے اضلا ع کہا یال 32٤40‏ اور ٥‏ 24 ہیں :آپ 
اس کا رق کی ے معلو م کر ہی کے؟ رق اگ رآپ فارمو ل استعا لکنا پا تج ہیں نذ ‏ واو ی تی معلو م کر موی کان انیا 
عاو مم کر ےکا مار ے پا کوک طر پت ہے۔اس یکا کے کش نکی طر فآ کے بل ھت یی 
2ث کا ریہ ہیر ون کے فا (Area of a Trianğlê by Heron's Eormula) J,‏ 


یرون 10 یسوی یں مص کے الد بر بامجس پیدراہوا۔ دہ اطلا تی ر یی پ رکا کرت تھا۔ 
رای اور فزییل مضاین پر اس کا کام اتا زیادہ تھا کہ دہ اس میران یش 
(opediaاencyc(‏ کبلانا ے۔ اس کے وشیا کم میس زیادہ تر مماحت کے 
مال تھے جوت نکابوں یں کے کے _ بی کاب میں مرو ممل شل تحرف 


صو کم کے پا ری ساو یکی کی وات ے استوانہ روھ اورک ہوبر کے رق سے 
لق بات یں ۔ا ستاب یل مرون نے شل ت کے رق ہے پور فا ر مول ہے حرف بیرونع(10 سے 75یسوی ) 


کرای اج بک ا سک ن اضلا کی لہا یں دی ہ وگ ہوں _ 
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نشم٘ ٗ نم ہمہنہہ بن ک راگز:-ز-_ ہ2ک8اق ا۴ا 
یرون کے ذر لیر سے کے مشلث کے رق کے فا رو لومرف ہیوک فا ولگ کچ ہیں ۔ رفا مول ہے 
شاک رت (I1) s(s-a)(s-b)(s-c)= AABC‏ 


ال 3ء تا اور ع شلث کےاطلاغ میں اور وشل ثکانصف احاط ےن اك 





رفا مول دبال بہت مفیدہوتا ے جہاں شل کی اوضحائی معلو مک رن شک نہیں ۔آ ہے من درج بالا مش دتے گے پارک 
€ کا رق محلو مر نے کے لیے ام کا ا ستعا لکر ے ہیں۔ 
بم 0- 2401:9 = ماء c= 32m‏ ین ہیں 


40+24 72 
. و‎ - rm = 48001 ے٤ ا لے ہارے ماس‎ 
s— a = (48—-40)(m = Sm 
32 1 24 10 
جا - ہ‎ = )48 - 24)m = 24m 
۲ 40 (00 S¬ ¢ = (48g 32)m = 16m 
Mm 
۱ اس لیے بارک ۸۸8€ 6رت‎ 
12.5 کل‎ = s(s-a)(s-b)(S-6) 
- / 48x 8 x 24× 16067 
- 38407 


رید ہم وکت ہی کہ 407 = 1600 = 576 + 1024= 24 + 32 ی پارک کے اضلاغ ایک تائم 
شف بات مہیں جس میں سب ے بد شع جھ0020 4 ے وتر ہوگا اورا ضلا ع0ا ۸ او کے درمیا نکازاوے 90° ہوگا۔ 

فا مول 1 کا تنما لک کے چم پا رک کے رقبہکی جا کہ کے ہیں۔ 

+x 32×24 - 3840 


مد یت ہی ںکہ اس ط رح سے عاصل قوی ہے جو یرون کے ا رممولہ سے حاصل ہواتھا_ 
اب ہم ہیرون کے فارمولہ سےا یق تک تد لق اب ڑکا نے ےلو ں کےرقیوں ےکر میں کے 
وک 10cm‏ _ 
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(11) ماو ی الا کن 0 ی رصا و کاورسا وی کے 
آپ دنگھیں کک 
(ذ کے لیے ہمارے یا لے cm = 15cm‏ 


15015 -10()15-10()15-10(cmًَ = شل ثا ارق‎ 
15x 5x 5 x 5cm? = 25 3cm’ 


8+5+5 
= و 
2 


 ۔۔‎ 70 





cm = 9cm ے‎ J لیے ہھارسے‎ (i) 


cm‏ (5()9=5 = 8)9 -9)9/ = شل کا رہ 
x1 x 4x 4cm” = 12cm?‏ ¥9 
آ سے ھاو رث چک ون 
مشا ل1 : ایک شل کا رق علوم می ننس کے دوا ضلا ر ہہ 8 اور ہی1 1 ہیں اوراحاطہ ہ32 ( شل 12.6 کے ) 


گل :یہال احاط <c = 32cm‏ مد 3 -<و ر17 b=1‏ 
تیر اشع 13 = c = 32cm - (8 +11)cm‏ 


C sS - a = (16 - 8 (cm 

11 cm Ce s -b = (16-11)cm = 5cm 

۰ S$ -c = (16-13(cm = ریم3‎ 
a 8= سی 0ء16‎ 28 - 32cm اں لے‎ 


اں لے ٤(‏ - ۰)(ط - 1()8 - )ی = شلک رق 
x 8 x 5 x 3cm? = 8. 30cm?‏ 16 - 


مال 2: ایک شا ٹ نا پارک سے الا 0720 800 اور 50 ہیں (شکل7. 12 کے ) یک مال دضیااس 
کے جیاروں طرف ایک تار باندعنا چا تا ے اور اس کے اندرا یں اگانا اتا ہے کھا ی اگا نے کے لیے ا کو کے رقبہکی 
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ضرورت ہو-20 روپی فی مم ری شر سے پا رو ں کا ے دارتار لگا ےکا غر چ معلو مکی ار ہم 3 چ گیٹ کے لے چھوڑ 


دی ے۔ 

کل :پار ککا رق معلو مکر نے کے ے جارے پاس سے ۸ 
m 80 m‏ 50 
2s = 50m + 80m +120 =250m‏ 
می 12571 = ۹ C‏ 

چجےےہ ہہ ور120 ۔ ‏ سس ےک 

اټ ص5 = 125-120(0) = و - و 
n‏ ( کل 12.7 


8 - جا‎ = (125-80) = 45m 
8 - = (125-50(m = 75m 
اس حا پا‎ = s(s-a)(s = (ہ-۵)(طا‎ 
= /125x 5 x 45 x 757 
> 375/1507 
AB+FBC+HCA = 250m ہطاعا٤گراپ اور‎ 
) اس لے پارو ں طرف ارک نے کے تا رک ہا د 25000-3000 گیٹ کے لے چو یکی‎ 
247m= 247 m= 
تار ےک ۶ر 247 × 20 روہے = 4940 روہے‎ 
_ شال 3 :ایک شا ٹ ما پلاٹ کے اضلاں یس 3:5:7 کی ہت ہے اورا لکااحاطہ 30014 ےا کا رق علوم کے‎ 
) کل :مان ےمم زوں بیس اس کے الا یں ×7 اور ×5 ,×3 ( کل 12.8 کے‎ 
تب جات ہیں کہ 7×=300+×5+×3 ( شل ثکااعاط)‎ 


اس ے 15-300 میں ےتا ے 20=× 5 3 
اسر ےشلث کے اطلا یں 0× 7×20 اور ص 20 ×5 ,02 20× 3 75 
m Û‏ 140اور 60m, 100m‏ کل 12.8 
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ترو ن کا فا رول 237 
کیا آ پا کا رق علو مر کت ہیں( مرون کے فا رمو لک واستعا لر کے ؟ 


140+ 60+100 
بعادے ماس سے mm =150m‏ = § 


اوراس لے ۸2ہ(140- 60()150-100()150- 150150 رڈ ہوک 
105ك50×90×50×10]/ - 
1500/23072 - 


12.157 
O 1‏ ما ہوا ے ایی سای لق شالث ےت کت ے۔ ہیرون 
کے نار ہو لکوا تملا کل پور ار معلوم کی اگ را کا احاطہ 80٥٥۵‏ 1 ہو نل ور کار کیا ہوگا۔ 
2. یک فلا اودرکی مشلث نما ولوار ں ایر ورٹائز می کے لے استعمال ہوٹی ںو لواروں کے اطلا ں122“ 
13001220 (شل9 12 و ایر ودنا نز ما کے زرا شال ۹000 رو نی مر میٹ رات کی بان 
ہے۔ ایی کی نے نویوں کے لا سکی ذ وا کہا ے لس نے ا نکاکتناکرا ہا داکیا؟ 





کل و.12 


ایک پارک ٹیل ایک لایر ے۔ ا لک ایک ر فک دواد رک دیک ےا یام کے سات رن کی کیا ےد ارک 
کو پرا برا اورصاف ترا رکس ( کل 10 گے ) o‏ مت an‏ ری J‏ 
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پا ککو رار 


اورصاف ر ٭ 








15 m 


کل 12.10 
4. اپ شل تک رق علوم یں کے دواضلا رع ہ18 ادر 103 کے ہیں اورا کا اعاطہ 42c‏ ے _ 
5. ایک شلث کےاطلار می 12:17:25 لبنت ے اورا ںکاعاطہ وء 540 ہے ا کار لوم کے _ 
6. یک ماو ی الما ر شل ثکا حاط دہ 30c‏ سے اوراں کے اوی اضلاں بس رابک 12٥‏ کے شل ثکا رق 
معلوم ي _ 


3 کت یکا رق معلومکرنے کے لیے یرون فا و کا تال 

(Application of Heron'sFormula In 5101:1184 3 of Quadrileteral) 
ان ع ای کسان کے پا کاش ت کا ری کے لے کزان سے ود اس مص ر کے لے برص رورو ںکوکام پا ی حشرط کے‎ 
اتک لگا تا ےکا جرت کیسیب فی مر مب رکاش یکی ز لن کے رت کے ساب سے تو ۔ وہ ایا کی ےکر ےگا ؟ اکر‎ 
زین جا کی شک لکی مون ہیں _ تم ی ر یکو شل نی حصوں ہیں کر لے ہیں اور پچھرشلث کے رت فا رمو استمال‎ 
کے ہیں۔آ یئ ای سوال ورک ے ہیں۔‎ 

شال ےکا ے اس ایک شل ثا ایت ےجس کے الا 60200240 3ں جہاں د ہگ ہوں و جا ہق 
ہے۔ اس ےل دوسرے شالت نماکحییت نس کے اضلا کی سہائیاں دہ 201240 3اد 4001 سے چہاں و ہآ اواور 
پیا بوتا ا٦ق‏ ے(شحل1 1 کے )ای کی تکواس کے سب سے لع کے وش نت او لت رہن کے لا اکروو 
فوں یں کم کرویا۔ ایک حص یں اس آلو بو کے اورایک میں پیا زگہوں' آلواور پیاز کے ل ۓےکتنا رق میلو س ) 
استعا لگیا۔ 
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٦ل‏ : مان ۸8C‏ وریت سے جہاں اہول لو سے گے ہیں اور ۸D‏ ووکحیت سے جس میں 5 ۸ ےی موی ہکو ع 


کو سے اکردیتوں میں شک کی گیا ے ۸8C‏ کے رق کے لے 36001 = 2400,60 = a = 200m, b‏ 


س لے ہ0 .240+300 + 200 D‏ 


س ل کہوں کے ےرت ۸۸۲10 کرت 


= |400 (400 - 200) (400 - 240400 - 360 (ˆ 
- „400 x 200 x 160 x 40m 

16000/2m? =1.6x 2 (2¥) 

2.26 (2) 

اس لاب ۸٥5‏ ۸ ک کیٹ ر یں _ 


00+0 
2 


ا خاث ۸00 کرتڑے ٭480)480-240()480-320()480-400(۸/, = A ACD‏ 
3.84 = 38400502 = 480×240×160×800/ = 

مو ٹک ے ہی ںکہ ۸0 کے وی نظ سے 1 سے ') کو ملا نے والا خر ۸۸۸۲۲10 اوک رقبہ وانے ووحوں مم م 
رتا کیا آپ ا کی وج با کے ہیں؟ درتقیقت ا نکی تق عد ہ۸8 ادر 8 مسا وگی ہیں اور ا نکی او نھان بھی ایک 
کی ے۔ 

اس لا لوہ نے کے ےر = ازلو کے رق مک 1.92 = ر (3.84+2) = 

مال :ایک اسکول کے لہا نے صفائ یک ای کہ شروک دوگ یکوچوں میں دوگ رو پک نکل میس کے ایروپ ن 
( )30۰۸ اور CA‏ میں مار کیا اود دوس ےروپ نے کن ( ی C5۸0)‏ ۱ور 5۸ می مار کی رل 





m = 480m س سے‎ {lU 
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2 وک ) پر اتھوں نے انی لین کے کی کے رق کی صفائ ی کی اکر 9= م8-4000+۸.-15>مم, 
DA=28m‏ ای90 - 8 ەپ ے زیادہ رق صا کی اورنی؟ علباء کے ریکل کے رق کی صنا یہ ولی۔ 


ıl LB = 90* اور‎ « AB=9 m 0-400 JJ: 


AC = ¥9” +40 
7 - /81-1600m 
107) 
- -۔ ل‎ 


ا ےسا روو 6 رصنا کف ہی جوقائم زاوی سے ۔ گل 12.12 
ABC‏ کر = : × اوخالی × اعرہ 

A ABC = > × 40x9m -180mُ 

دوس ےگم و پکو ۸10 کے رق کی صفائ کف ے ج ہک اہی خلف اضلاں خلث ے 

بس کے اضلا یں 150410 اور 28 


7 41+15+ 28 
2 


اں ےشلث ۸٥5‏ ۸ کرت (e-s)(ط-a()s-8)ء‏ - 

= ,/42)42-41()42-15()42 - 28m 

- /42x1x 27x14 =126 

اس لے پہلاگہ دپ 1802 رت یکی صفائ یکی جو ۶ (126- 180) تن 54 جو زیادہ ےا ریہ ےک 


0 e 


- 42m یہاں‎ 


صفائی دوس ےروپ کی _ 
تنامللباء ےڈ ر ہیک یگئی صفائ یکاک رت 306 = ص (180+126) 
مشا ل 6 :خاش کے پا ز می کا ایکا ے جر نک کلک ے( شل 12.13 دیکھے )دہ جاہتقی ےکا کا ای کل کور 
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ترو ن کا فارملہ 241 


ایی اک اس ز ین ی کر یں اورک رک ضردرتو ںکو پو راک نے کے اس متخا فک ل بومیں۔اس نے نمی ورو 
مہ اوی ہقوں می ںای مکردیا ۔ اگ راس ز می نکااحاطہ 4000 اورا کا ایک وت 16000 ےڈ رای کل وکنا رق لگا ؟ 


لی : مان ¢ 10 ا۸ ز ۲ن ے 
اماط=400 سر A O FB‏ 
اق 2ا 100m‏ = 40 + 400 = ز e‏ 
m‏ 100 

AB=AD=100mÜ* 
Doom © ان ع 89-160 ت ۸۸۲ ۷اضفاعادے‎ 
12.13 سے ہ0 100+100+160 _ ۽ کل‎ 
3ı حقاصہہ‎ 1 80)180-100()180-100)()180-160( 

A B 
/ - 180 x 80 x 80 x 20072 = 4800m? 
ای لے راہ کو 4800002 رقبہ ےک 09 کک‎ 
0 ° ) ل4 12.1 کے‎ ( C۴ ١ 85 تول ط تہ‎ 
12.4 ہارے ال ے کل‎ BD = 160m کیوں کہ‎ 


DE - 160+ 2m = 70 
CE = NDC - DE zy Jr DE? + CE’ = DC’ اور‎ 
CE = 100-2 - 80m = 60m 


= x160x 60m - 4800m - ک6 رز‎ ABCD ان لے‎ 
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242 راک 


12.207 
1 اک پاک وار ی ٥5‏ ۸8 کی فل بے ضس سں *90°= 2€ "9= .BC=12 A8‏ 
CD = 5m‏ ور 8 = ۸D‏ تار یر ے6 ؟ 


2 پار DA=5cm«CD=4 cmBC=4cm-<AB=3 cm Jê gi pl, ABCD‏ اور 


AC=3 cm 
تاعا نے رہن ھی ے ٢وا چا دکی ای توم بتائی (شکل 12.15 وکے )بے( کاخ )کا رق علو م کے‎ 3 
۸ 
Scm 





4. اي شلث اور ایک توا زی اضلارع ک ایک قاعدہ اورمسماوکی رت ے اکر شلٹ ے افلا إc‏ 26ء c۳‏ 28اور 
30 یں اورت از ی اضلا کا قاعد ہ٥‏ 28 تو توا زی اضلا کی اویل معلوم کے _ 
5 مین کل ایی میدران میس 18 گا ئیوں کے نے کے لےگھاس سے اگ می ن کے 0003 3ے اورا کا ہڈا 
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رو نکافارہلہ 243 
و4870 ےل ہ رکا کوچ نے کے کا ی کے مرا ن اکتا رق جا ے _ 

6. اک یت ری وتا ف مگوں کے 10 شات ناگی و ںکی سلا کی سے بتی ے( کل 12.16 دیکھیے ) 
ہرایکگھڑر ےک 20c‏ 50 او 50cm‏ ے: پھترکی کے لئ پر ریگ کا کیٹ اد رکا سے 

ایک میگ ن ٹف م ےی ندا 11 اور 111 ر کک یا گیا ے کی بی ہوئی ے( کل 17وک )ا یں ہر 


5 شی اکنا یر استعال ہواے_ 








شحل 12.16 


8. ایک فرش بر شلث نا 6 1 الو ں کا بنا ایک مول کا ورا لے 
شلث کے افلا ہ٥9 28٥٥‏ اور 35ں( 12.18 
کے )50 پٹ فی مر س مکی شرح سے ٹاکلو ںکو پاش شکرانے کا 
ر معلوم ي 

9 ایی مدان خر فک کلک ےجس کے تو از ی الا 25 
اور 10 ںای کے خی رمتو ا زی الا کی ہا ال 14 اور 
130 ہیں۔میرا نکر علوم کے _ شل 12.18 
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اد ..ے..۔ ‏ _م_٣__ہ‏ ژریڈوؤ2ۃو.. ___. ۓگ 
4 غراصہ 

اس باب مج لآپ نے من دلج فل لکا مطال دگیا- 

1. یک ملف ں میس اس کے الا جع طا اور دۓ ہے ہوں ا کا رقیہ ہی رو کا فا رمولہ کے اتال سے معلو مکی 


۷ھ 

(ہ-٤)(8-٤)(-٥):],‏ = شل 6رت 
_a+b+c‏ 

ل 2 ۰ 


2 بھی یری جس کے الا اورایک وت و سے گے ہوں »کا رق ا کو ووشاٹوں میں یمک کے چیرون کے فا رمو لک 
استتھا ل کر الا ہاتاے۔ 
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